-
F—< \
etrapez

KURS
CALKI OZNACZONE, NIEWLASCIWE
| ZASTOSOWANIA CALEK

Lekcja 4
Obliczanie dtugosci fukow, objetosci i pol
powierzchni bryt obrotowych

ZADANIE DOMOWE
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Czeé¢ 1: TEST

Zaznacz poprawng odpowiedz (tylko jedna jest prawdziwa).
Pytanie 1
Jakie zastosowania geometryczne ma catka oznaczona?

a) Obliczanie objetosci, pél powierzchni bryt obrotowych i przyblizonych wartosci funkgji
b) Obliczanie pdl obszaréw i dtugosci tukéw

c) Obliczanie pochodnych, catek nieoznaczonych i dtugosci tukow

d) Obliczanie pdl obszaréw i pochodnych funkcji

Pytanie 2

-

[

Zadanie, w ktérym mamy obliczy¢ dtugosé tukuz f(x)dla x e (a, b) moze przydac sie nam do tego,

aby...

a) Obliczy¢, ile piasku musimy wysypac, zeby zasypac pole pomiedzy wykresem funkeji f (X)

a osig OX
b) Obliczy¢, ile przestrzeni trzeba wygospodarowac, aby krzywa mogta obracac sie f (x) wokdt
osi OX
c) Obliczy¢, jak dtugg droge ma do przebycia statek ptyngcy wzdtuz rzeki o ksztatcie wykresu
f(x)

d) Obliczy¢, ile szkta bedzie potrzeba do wytworzenia bombki choinkowej powstatej przez obrét

krzywej f(x) dookota osi OX
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Pytanie 3

Pola powierzchni ktérych przedmiotédw obliczymy korzystajac ze wzoru na pole powierzchni bryt
obrotowych?

a) Polaze zbozem, krzesta, samochodu (bez két)
b) Podtogi w pokoju, pidrnika, asfaltu na jezdni
c) Zaréwki 60W, kul $niegowych do batwanka, garnka

Pytanie 4
Obliczenie pochodnej z danej funkcji konieczne jest w zadaniach

a) Na dtugosc tuku i pole powierzchni bryty obrotowej

b) Na dtugosc tuku, objetosc i pole powierzchni bryty obrotowej
c) Na objetos¢ i pole powierzchni bryty obrotowe;j

d) Na dtugosc tuku i objetosé bryty obrotowej

Pytanie 5
Jakim wzorem obliczyliby$my dtugos¢ krzywej f (X) = /X +1 w przedziale —1< x <1?

a) Obliczenie dtugosci tuku jest nie mozliwe z uwagi na to, ze jedna z granic catkowania jest
nieujemna

b) L= lHl+[Mde
c) L= ]',/H[Zﬁ]zdx
-1
1
d) L:2()Hl+[2jm]2dx

Pytanie 6

Jakie granice catkowania nalezatoby przyja¢, aby obliczy¢ diugos¢ tuku krzywej y = \N2X—4x%?

a) 0 i 2
by 0 i 1
c) 0 i 4
d 0 i %
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Pytanie 7

Majac do obliczenia objetos¢ bryty obrotowej ograniczonej krzywymi
f(x)=¢e* g(x)=e™ h(x)=e (bez danych granic catkowania) co nalezatoby wykonaé?

a) Zadanie niemozliwe do wykonania

b) Rozwigzac réwnanie ¢* =¢e™*

c) Wykona¢ wykres

d) Podstawi¢ do wzoru na objetos¢ e” jako funkcje ograniczajaca z gory, a e *jako
funkcje ograniczajaca z dotu

Pytanie 8

j— 3 —
Majac do obliczenia objetos¢ bryty obrotowej ograniczonej krzywa fO)=vx' -1 dlaxe <0’1>
co nalezatoby wykonaé?

a) Obliczy¢ pochodng funkcji
b) Obliczy¢ granice catkowania
c) Obliczy¢ dziedzine funkgji

d) Podstawié¢ od razu do wzoru na objetos¢ bryty obrotowej
Pytanie 9
Jakim wzorem obliczylibysmy powierzchnie jeziora?

a) Wzorem na pole powierzchni bryty obrotowej
b) Wzorem na pole obszaru

c) Wzorem na objetos¢ bryty obrotowe;j

d) Wzorem na dtugosc tuku

Pytanie 10

Jakim wzorem obliczy¢ mozna objetos¢ bryty obrotowej krzywej f (x) = iz dla0<x<ow ?
X

a) V= ﬂoj[(%jzdx

b) Jest to niemozliwe, ze wzgledu na nieskoriczonos¢ w granicach catkowania
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CZQS'C' 2: ZADANIA

Oblicz dtugosci tukéw krzywych:

1) y=2J2x dla x €(0,1)

2) y=2vx* dlaxe(0,%)
3) 9y2 =4x® dlaxe <O, 3> (Wskazdwka: wyznacz najpierw y, potem policz dtugosci tukéw
obu powstatych w ten sposéb krzywych, a wyniki dodaj. Mozna tez narysowac wykres.)

4) y=In1-x* dla0<x<i
5 y=Insinx  dlaxe(%,%)
6) y=v4-x°

7) y:arcsinx+\/1—7

8) y=3¢e+e* dla0<x<1

Oblicz objetosci bryt utworzonych przez obrét dookota osi OX krzywych:

2

9) y,=1-%x* y,=x"+2

10) f(x)=x*+1 g(x)=3x-1

11) yzé dla x < (2,4)

1
X2 —=3x+2

13) y=tgx dla0<x<Z

12) y= dla x €(3,4)

14) y=l dla x e<1, )
X

Oblicz pola powierzchni bryt utworzonych przez obrét dookota osi OX krzywych:

15) y=+/x+2 dlaxe(1,2)
16) y=2x* dlaxe(0,1)

1
17) y=-"3 dla x€(2,4)

KONIEC
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