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KURS GRANICE

Lekcja 4

Twierdzenie o trzech ciggach.

Sumy ciggu arytmetycznego
| geometrycznego.

ZADANIE DOMOWE
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Czeé¢ 1: TEST

Zaznacz poprawng odpowiedz (tylko jedna jest prawdziwa).

Pytanie 1

limy3* +5*+7*

nN—oo
Jak obliczy¢ powyzszg granice?

a) Skorzystac z twierdzenia o trzech ciggach
b) Rozbi¢ na trzy pierwiastki. Wynikiem bedzie: 3+5+7=15
c) Sprowadzi¢ potegi pod pierwiastkiem do tej samej podstawy

d) Skorzystaé ze wzoru limYa =1. Wynikiem bedzie 1.

n—o0
Pytanie 2

Co to znaczy, ze ciag @, ogranicza ciagg b, z dotu?

a) Ze kazdy wyraz ciggu b, jest wigkszy od dowolnego wyrazu ciggu a,

b) Ze ciag a, zmierza do nizszej granicy, niz b,

c¢) Ze kazdy wyraz ciggu a, jest wiekszy lub réwny od odpowiadajacego mu wyrazu
ciagu b,

d) Ze kazdy wyraz ciggu b, jest wiekszy lub réwny od odpowiadajacego mu wyrazu

ciggu a,

Pytanie 3

lim{/4" +5"

n—o0

Do obliczenia powyzszej granicy chcemy wykorzystaé twierdzenie o trzech ciggach. Jaki ciagg
dobra¢ do ograniczenia z dotu?

a) V4
b) a4
o 5"
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Pytanie 4

IimQ/‘lBn +3"+3"+3"

Do czego zbiega powyzszy cigg?

a) Do4
b) Do w
c) DoO
d) Do3

Pytanie 5

Powyzszy wzér jest wzorem na...

a) Cigg geometryczny

b) Sume ciggu geometrycznego
c) Granicg ciggu geometrycznego
d) lloczyn ciggu geometrycznego

Pytanie 6

2+4+8+16+...2"
im
>210+16+ 22 +...+(6n—2)

Z jakich wzoréw nalezy skorzystac, aby obliczy¢ granice powyzszego ciggu?

a) W liczniku ze wzoru na sume ciggu geometrycznego, a w mianowniku ze wzoru na
sume ciggu arytmetycznego

b) W liczniku ze wzoru na sume ciggu arytmetycznego, a w mianowniku ze wzoru na
sume ciggu geometrycznego

c) Ze wzordw na sume ciggu arytmetycznego

d) Ze wzoréw na sume ciggu geometrycznego
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Pytanie 7

lim 1+E+E+...
n—oo 2 4
Czy granice powyzszego ciggu mozna obliczy¢ wzorem na sume ciggu geometrycznego?

a) Nie
b) Tak

Pytanie 8

lim(1+14+2+24+..))

N—o0
Czy granice powyzszego ciggu mozna obliczy¢ wzorem na sume ciggu arytmetycznego?

a) Nie
b) Tak

Pytanie 9

. n*cosn
n>on®4+n° -1

W powyzszej granicy chcemy zastosowac twierdzenie o trzech ciggach. Jakim ciggiem nalezy
ograniczyé ten ciag z gory?

. n®cosl
a) ||mﬁ
n>on®4+n° -1

d) n>on®4+n° -1
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Pytanie 10

1
n’+10

Ktdére z wyrazen jest mniejsze od powyzszego wyrazu ciggu?

a) Zn
n°+10
2
b) n®+10
1
o n*+11
1
d n’+9
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CZQS'C' 2: ZADANIA

Zad.1

Wyznacz nastepujgce granice:

1) limy2"+4"+8"

n—oo

2) limp > + 3 + =
=\l 6 4 12
3) lim&y3"+7" +11" + 5"

n—o0o

4) Iimiz(1+2+...+n)

n—>oon
. 1 3 5 2n-1
5) Ml F+F+F+m+ v
1+i4i 4+ .+-4
6) lim—2 1 4
n—oo 4
7) Iim(1+2+"'+n—2]
n—>e n+2 2
inn!
8) Iimslnn.
n—oo n
n%+sin(n-1
6 fim"_tsin(n-1)

n>o 207 42
10) lim| n 21 + 21 + 21 +..+ 21 j
n—wo n+1 n“+2 n“+3 n°“+n

KONIEC
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